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A Fuglede-sejtés bizonyitasa konvex testekre

Bent Fuglede, vilaghiri dan matematikus 1974-ben bevezette a ,spektralis halmazok” fogalmat. Ez
olyan matematikai halmazokat takar, amelyeken Fourier-analizis végezhetd, vagyis amelyekre
spektralanalizist (szinképelemzést) lehet végezni. Fuglede azt sejtette, hogy pontosan azok a halmazok
spektralisak, amelyekkel a teret eltolasokkal parkettdzni lehet. Ezzel Fuglede kapcsolatot fogalmazott
meg analitikus és geometriai tulajdonsagok kozott.

A sejtéssel kapcsolatbhan sok részeredmény sziiletett, az egyik attérést a Fields-érmes Terence Tao
tette meg. Ugyan a sejtés teljes altalanossagban nem igaz, de fontos specialis esetekben az. Kérdés
maradt, igaz-e minden konvex testre tetszélegesen magas dimenziéban? Nir Lev és Matolcsi Maté ezt
a kérdést valaszoltak meg: belattak, hogy egy konvex test pontosan akkor spektralis, ha eltolasokkal
parkettazza a teret.

A bizonyitas kulcsa egy Uj fogalom bevezetése volt: egy H alakzat gyengén parkettaz, ha a teret
egyrétien le lehet fedni H-nak ,sulyozott” eltolt példanyaival. Itt arra kell gondolni, hogy ha vannak 1 cm
vastagsagu parkettaink, akkor remélhetjik, hogy azokat egymas mellé illesztve a szobat le tudjuk
parkettdzni. Ha a darabok ,rossz” alakuak, akkor nem tudjuk egymas mellé helyezni, rések maradnak.
Megoldas lehet, ha %2 cm vastagsagu darabokat ugy csusztatunk egymas folé, hogy a szoba minden
pontjan pontosan két lap legyen fedésben, igy a szoba padldja egyenletesen 1 cm vastagsagban lesz
befedve (1. abra). A bizonyitas soran az derilt ki, hogy a spektralis halmazoknak megvan ez a gyengén
parkettazé tulajdonsaga, és a konvex testek esetében ez mar elvezet a valédi parkettazasi
tulajdonsaghoz. Az eredményt bemutaté cikk a matematika egyik legmagasabban jegyzett
folyoirataban, az Acta-ban kertilt kozlésre.

1. &bra: Az A konvex alakzat eltoltjai a satirozott régidban metszik egymast, igy az abrazolt eltolt példanyok csak
1-nél kisebb sullyal szerepelhetnek.



